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Dokazte, ze libovolné rovinné nakresleni grafu na n > 3 vrcholech, ktery neobsahuje trojihelnik, ma
maximalné n — 2 stén.

Pro jaké hodnoty k existuje rovinny graf, ktery méa vsechny vrcholy stupné k? Pokud existuje, nakreslete
jej.
Bonus. Pokud existuje, dokézali byste jej najit pro nekoneéné mnoho hodnot |V, tj. pro nekoneéné

mnoho velikosti grafia?

Necht G je rovinny graf, ktery mé& n vrchold, m hran a k& komponent souvislosti. Kolik stén bude mit
jeho nakresleni?

Dokazte, ze doplné€k rovinného grafu s 11 vrcholy nemtze byt rovinny.
Dokazte vétu o ¢tyrech barvach pro rovinné grafy bez trojahelniki.
Ukazte, ze pokud mé rovinny graf sudé stupné, pak jeho dual jde obarvit nejvyse dvéma barvami.

Graf se nazyva vnéjskové rovinng (anglicky outerplanar), pokud se da nakreslit tak, aby vSechny vrcholy
sousedily se vnéjsi sténou. Kolik mize takovy graf mit maximalné hran vzhledem k poc¢tu vrchola?

Za pomoci Kuratowského véty dokazte, ze vnéjskové rovinny graf nemutze mit jako podgraf podrozdé-
leni K4 nebo K3 3.



