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Diskrétni matematika — Cviceni 11 2023/12/21, 12:20

Urcete pocet kruznic v grafu K, kde rozliSujeme vrcholy a kruZnice se jmenuji podle toho, jaké vrcholy
v ni jsou. Vysledek vyjadiete sumou.

Urcete pocet kruznic v grafu K,,, kde rozlisujeme vrcholy a kruznice se jmenuji podle toho, jaké vrcholy
v ni jsou. Vysledek vyjadiete sumou.

Dokazte, ze hrany kazdého eulerovského grafu G lze rozlozit na disjunktni sjednoceni kruznic. Tedy, Ze
v ném dokazete najit kruznice C1, ..., Cy takové, Ze kazda hrana G lezi v pravé jedné z kruznic.

Definice. Line graf H grafu G je graf, jehoz vrcholy predstavuji hrany G a mezi dvéma vrcholy H je
hrana, pokud hrany odpovidajici témto vrcholiim v G sdilely vrchol.

Dokazte, ze line graf eulerovského grafu je eulerovsky.
Necht X = {1,...n} a A je podmnozina P(X) takovd, Ze pokud A € A a B € A, pak i jejich symetricky
rozdil AAB=(AUB)\(ANDB)jev A
Charakteristicky vektor néjaké podmnoziny C' C {1,...n} je vektor délky n takovy, Ze mé na i-té pozici 1
pravé, kdyz i € C.
a) UkazZte, ze charakteristické vektory A spoleéné s operaci symetrické diference tvofi vektorovy prostor
nad Zs.

b) V zavislosti na velikosti .A uréete dimenzi tohoto prostoru. Jakych hodnot mize |.A| nabyvat?

Urcete dimenzi prostoru cyklid miizky m x n.

Obrazek 1 Mriizka 3 x 4.

Dokazte, ze kazdy strom na alespont dvou vrcholech obsahuje alespoii dva listy. (Na pfednasce bylo, Ze
kazdy strom m4 aspon jeden list.)

Dokazte, ze obsahuje-li strom vrchol stupné k, pak je v ném alesponl k listti.

Dokaite, ze kazdy strom na n vrcholech ma nezavislou mnozinu velikosti [ ].

Kolik existuje cest takovych, Ze jsou izomorfni svému doplnku? Pro¢ neexistuji zadné dalsi?
Na pfednasce jste vidéli Jarniktiv algoritmus pro hledani minimalni kostry. Uméli byste vymyslet algo-

ritmus, ktery hledd maximéalni kostru? Tj. kostru takovou, Ze soucet jejich hran je aspon tolik, co soucet
hran libovolné jiné kostry?



