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1 Vzorové priklady

Tyhle priklady spocitdm pred Vami na zacatku hodiny, abyste védéli, kterd bije.
Dokazte, ze

Zk = %(n2—|—n).

n
k=1

Definice. Fibbonacctho posloupnost {Fy,}7° | definujeme nésledovné:

[ ] F1:1,F2:]..
o F,=F, 1+ F, .

Dokazte, ze pro vSechna n € N plati
n

> FP=F,Fo,
k=1

P < (1”5) -

2

2 Priklady pro Vas

Tyhle piiklady si spocitate sami a nasledné ve skupiné.

Dokazte nésledujici tvrzeni (tfeba matematickou indukci).

a) Yop_ 2k —1=n?%
b) szz% = %
Dokazte, %e pro viechna n € N plati 4 | (6n? + 2n). (Cteme: ¢tyii déli 6n? + 2n beze zbytku).

Dokazte nésledujici tvrzeni pro vSechna n € N.
° Zzzl Fyp=F,2— 1.
° ZZ:I For_1 = Fy,,.
Dokazte, ze pocet ¢asti roviny pri rozdéleni n pfimkami je nejvyse 1 + %(n2 +n).
Je dano = € R takové, ze x + % je celé. Dokazte, ze pro kazdé n € N je i 2" + ﬁ celé.

Mame Sachovnici o rozmérech 2" x 2" pro n € N, kde chybi jedno policko. Ukazte, ze je mozné sachovnici
vydlazdit dlazdicemi ve tvaru pismene , L, neboli ¢tvercem s ukousnutym rohem.

3 Pro ty, co se nudi
Tady jste odkazani sami na sebe. Spravné feseni dostanete jen tak, ze mi ho feknete, az k Vam pfijdu.
Ja ho zpravidla neznadm, ale asi bych ho dokézal ovérit.

Obcas je mozné délat indukci pozpatku, tedy od n jit k n—1. Uvazte nésledujici tvrzeni (zadéni pokracuje
na druhé strané)

Pn):  apeeees $n§<x1++xn> . bro 21 2 > 0.
n
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a) Nejprve dokazte, Ze tvrzeni plati pro n = 2.

b) Dokazte, ze P(n) implikuje P(n — 1).

c¢) Dokazte, ze P(n) a P(2) implikuje P(2n).
)

d) Na zavér dokazte, je tvrzeni dokézano pro vSechna n.



