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Dokazte, ze pocet ¢asti roviny pri rozdéleni n pfimkami je nejvyse 1 4 %(n2 +n).
Je dano = € R takové, Ze = + % je celé. Dokazte, ze pro kazdé n € N jei z™ + x% celé.

Méme Sachovnici o rozmérech 2™ x 2" pro n € N, kde chybi jedno policko. Ukazte, ze je mozné Sachovnici
vydlazdit dlazdicemi ve tvaru pismene , L, neboli ¢tvercem s ukousnutym rohem.

Dokazte nésledujici tvrzeni (tfeba matematickou indukei).
a) Sop_ k= 3(n*+n).
b) Yr_ 2k —1=n?

c) > 14k—|—5—2n + Tn.
)
)

d) Yp_ k2 =in®+ in® + in.

n k=1 _ 1
er2k_n'

Dokazte, ze pro viechna n € N plati 4 | (6n? + 2n).

Definice. Fibbonacctho posloupnost {Fy,}7° | definujeme nésledovné:

o« =1, F—1.
o Fy=F, 1+ F, ».

Dokazte nasledujici tvrzeni pro vSechna n € N.
o« F, < <1+2\/5)n—1.
o > FP=F,F,.
o > i Fop1 = Fop.

Dokazte, ze pro kazdé prirozené n > 4 plati

F}=2F} | +2F , - F? 4



