Kombinatorické etudy 3 — LS 2013/2014

1. (3.16 — zustalo z minula, rozepiste si malé piipady! — zkuste taky najit zobrazen{
permutace z S, do permutace z S,,_1, které zachovava prvnich n — 1 &isel )

Bud 7 ndhodnd permutace [n]. Ozna¢me I; pocet indext 1 < j < i, pro néz
(i) < w(j). Pak I, ..., I, jsou ndhodné veliciny. Ukazte, Ze jsou nezdvislé.

2. (4.23) Bud M perfektni parovéni v grafu K, ,. Kolik je perfektnich parovan{ v
grafu K, ,, — M7

(Tj. kolika zpusoby lze rozdélit n manzelskych dvojic do taneénich péru tak, aby
nikdo nebyl v paru se svym partnerem?)
3. (9.25 — zbyly piipad)

Jaka je barevnost

(¢) hranového grafu pro symetricky orientovany graf vznikly z K,, nahrazenim kazdé
hrany orientovanym dvojcyklem.

Pokud G = (V| E) je neorientovany graf, tak hranovy graf L(G) mé vrcholy E
a hrany {e, f} kdykoli e a f maji spoletny vrchol. Pro orientovany graf G = (V, E)
mé L(G) také vrcholy E, orientované hrany vsak vedou jen z (u,v) do (v, w) (tj.
zavisi na orientaci). Pro ucely barevnosti orientace nehraje roli.

4. (10.32) Oznaéme t(G) pocet trojuhelniku v grafu G.
e Pokud G je k-regularni graf s n vrcholy, dokazte, ze

n

HG) + t(G) = (3) - gk(n— k—1).
e Pro libovolny graf G s n vrcholy plati, ze

tHG) +t(G) >

5. (14.13) Obarvéme vSechny neprdzdné podmnoziny n-prvkové mnoziny pomoct
k barev. Ukazte, ze pokud je n dostatecné velké, tak existuji dvé disjunktni neprazdné
mnoziny X, Y, ze X, Y a X UY maji stejnou barvu.

Népovéda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/



