Kombinatorické etudy 7 — LS 2012/2013

1. (1.16) Pocet rozkladu ¢isla n na soucet nejvyse r ¢lenu je stejny, jako pocet rozkladu na libovolny pocet
s¢itancu, z nichz kazdy je nejvyse roven r. (Potradi sé¢itancu ignorujeme, tj. rozklady 341 a 143 jsou stejné.)

2. (3.18) V soutézi ve skoku dalekém opét skace n skokanu v ndhodném pofadi (a zaddn{ dva neskoé{ stejné).
Sazkova kancelar prijima pouze jeden druh sdzek: po provedeném skoku si lze vsadit na to, ze zavodnik
co pravé skocil bude celkovy vitéz. Protoze jsme piisli pozdé, muzeme sézet az po k-tém skoku. Jakd je
pravdépodobnost vyhry? (Mdme jenom jeden tip.)

3. (5.26) Pokud rovinny graf ma vSechny stupné sudé, je mozné jeho stény obarvit dvéma barvami tak, ze
stény se spole¢nou hranou maji odlisnou barvu.

4. (6.7) (a) Bud'te T1, Ty kostry souvislého grafu G. Dokazte, Ze je mozné pievést Ti na T» pomoci po-
sloupnosti operaci “odeber hranu a jinou hranu ptidej”, pricemz po kazdé takové operaci ndm vznikne také
kostra.
(b) Necht G je 2-souvisly. Potom sta&i pouZit operaci “utrhni list a pfipoj ho jinam”.
5. (11.19)
(a) Souvisly graf s maximdalnim vlastnim ¢islem A; je bipartitni prévé tehdy, kdyz —\; je také vlastni
cislo.
(b) Graf je bipartitni préavé tehdy, kdyz jeho spektrum (tj. multimnozina vlastnich ¢isel) je symetrické.
6. (7.23 — zbyva z minula)
Bud' M libovolné parovani v grafu G. Ukazte, Ze G m4 nejvétsi parovani (tj. parovani nejvétsi velikosti),
které pokryva vsechny vrcholy M.
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