Kombinatorické etudy 5 — LS 2012/2013

1. (1.7 — zbyva z minula, prvn{ ¢dst umime)
Dokazte nésledujici vztahy ukazujici, ze Stirlingova &isla poslouzi pro pirechod mezi ruznymi bazemi
polynoma.

(—1)k{n} [k} ~J1 pokudj=n
P Efl7] 10 jinak.

2. (3.23)

(a) Kolik konvexnich k-thelnika lze vytvorit z vrcholu pravidelného n-ihelniku, pokud se dva k-
thelniky lisici se oto¢enim povazuji za stejné?

(b) Kolik je k-obarven{ vrcholi pravidelného n-tihelniku, pokud obarvenf lisici se oto¢enim povazujeme
za stejna?

3. (5.23) Bud @ rovinny graf a G* jeho dual. UkaZte, 7ze G a G* maji stejny pocet koster.

4. (6.6)

(a) Kazdy souvisly graf ma vrchol, jehoz odebrani nepokazi souvislost. Jak je to pro orientované silné
souvislé grafy?

(b) Bud' G souvisly graf bez t¥egné (dva vrcholy stupné 1 se spoleénym sousedem). UkaZte, Ze z G lze
odebrat dva sousedni vrcholy a zachovat souvislost.

(c) Bud' G souvisly graf, ktery nenf ani kruznice ani tiplny graf. Ukazte, Ze z G 1ze odebrat dva nesousedni
vrcholy a zachovat souvislost.

5. (11.2 — zbyvé z minula, prvn{ ¢dst umime)
Uvazme reguldrni graf G (vSechny stupné stejné), pro ktery zndme jeho vlastni ¢isla. Jakd jsou vlastn{
¢isla

1. dopliikku G;
2. hranového grafu L(G)?

3. Urcete spektrum (vlastni ¢isla a jejich nasobnosti) Petersenova grafu (viz obrazek).

6. (7.23 — zbyva z minula)
Bud My libovolné parovani v grafu G. Ukazte, Ze G mé nejvétsi parovani (tj. parovani nejvétsi velikosti),
které pokryva vsechny vrcholy M.

Népovéda na: http://kam.mff.cuni.cz/~samal/vyuka/ke/



