Kombinatorické etudy 4 — LS 2012/2013

1. (1.7) Dokazte nésledujici vztahy ukazujici, ze Stirlingova ¢isla poslouzi pro prechod mezi riznymi bazemi
polynomi.

{Z}m(x_l)"'(x—k—i—l):xn;

> ~ mxk =z(z—1)...(x—n+1)
B
2. (3.6)

Uvazme bankovni sejf s n trezory, ke kazdému patii jiny kli¢. Nékdo umisti do trezoru ndhodné pfislusnych
n klici (do kazdého trezoru jeden kli¢) a pak trezory zavie. Pokud ndsilné otevieme k trezoru, jakd je
pravdépodobnost, ze se ziskanymi kli¢i budeme moci odemknout v8echny ostatni?

Pro suchary: Jaka je pravdépodobnost, ze v ndhodné permutaci cykly prochéazejici ¢isly 1,2, ..., k pokryvaji
vsechny body?

3. (5.9) Necht G je digraf obsahujici vrchol s vystupnim stupném aspont 3. Ukazte, Ze G mé sudy pocet
Eulerovskych tahi.

4. (6.5) Souvisly k-reguldrni bipartitn{ graf je 2-souvisly.

5. (11.2) Uvazme reguldrni graf G (vSechny stupné stejné), pro ktery zndme jeho vlastni ¢isla. Jakd jsou
vlastni ¢isla

1. dopliiku G;
2. hranového grafu L(G)?

3. Urcete spektrum (vlastni ¢isla a jejich nasobnosti) Petersenova grafu (viz obrazek).

6. (7.23) Bud M, libovolné parovani v grafu G. Ukaizte, ze G mé nejvétsi parovani (tj. parovan{ nejvetsi
velikosti), které pokryvé vsechny vrcholy M.
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