Kombinatorické etudy 3 — LS 2012/2013
Napovédy
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(b) Vsimnéte si, ze pii rozkladu n prvku na n—k rozkladovych tiid je aspon n— 2k tiid jednoprvkovych.
(c) Pouzijte rekurenci v ¢ésti (a).
(d) Cisla {7}i [::] splnuji stejnou rekurenci i stejné pocdteéni podminky.

2. Zase to divné kédovani ... Nebo méné trikové: jaky je stfedni pocet bodu, které lezi v k-cyklech?
3. Uvazte maximalni uzavieny tah a ukazte, ze obsahuje vSechny hrany.

4. Pokud néjaky graf obsahuje lichy cyklus, ukazte ze v ném mezi libovolnymi dvéma body existuje cesta
libovolné dostatecné dlouhé délky. Vyuzijte toho.

5. Rozmyslete si kombinatoricky vyznam vlastnich Cisel, tj. pfelozte tento pojem z feci ‘ndsobeni matic’
do teci ‘psani ¢isel na graf’.

6. 1. vyuzijte toho, ze (1,...,1) je vlastni vektor a ostatni{ vl.vektory jsou na néj kolmé.

2. Bud' B matice incidence (vrchol - hrana), Ag matice sousednosti grafu G a A L(G) matice sousednosti
jeho hranového grafu. Odvod'te a vyuZijte vztahy

Ag=BB"—dl Ay =B"B-2I.

3. Petersenuv graf je L(K5).

7. Sporem: Bud F maximalni parovani a u, v dva vrcholy, které nejsou pokryté. Kolika hranami mize
byt mnozina {u,v} pfipojena k néjaké hrané z F?



