Kombinatorické etudy 8 — ZS 2011/2012

Napovedy
1. Ukazte, ze
Pn(T1, .y Tn-1,0) = (21 + + Tp—1)Pn-1(T1, ..., Tr—1)
Dale ozna¢me o*p(z1,...,r,) polynom, ktery vznikne z p dosazenim nuly za

k proménnych vsemi moznymi zpusoby a se¢tenim vSech téchto (Z) polynomi.
Vyuzijte (a piipadné dokazte), ze

o’p—olp+otp—--=0
pokud degp < n.

1. Zkontrahujte kazdy T; do jednoho bodu. Vyuzijte polynom z piedchoziho
prikladu.

2. Kdyz odstranime tétivu v néjaké kruznici, tak neporusime 2-souvislost.

3. Bud G kriticky (k + 1)-barevny, vyjddieny jako G = Gy U Go, pFicemz
V(G1) NV (G3) = {z,y}. Prozkoumejte k-obarvitelnost grafu vzniklych z G;
spojenim/ztotoznénim vrchola z a y.

4. (a) Pouzijte piiklad (11.35) a rozpis E[n(x)] =Y, Prlv; = z].
(b) Pouzijte pitklad (11.36) a rozpis Var[w(z)] = >, ; Prlv; = a&v; = z] —
Priv; = z]Prlv; = z].
(11.38) (a) Pouzijte (11.37). (b) Najdéte a dokazte variantu (11.37) pro pocet
pruchodu hranou.

5. (a) Bud ¢(x) maximélni délka rostouci posloupnosti, kterd za¢ind na pozici .
Ukazte, ze pokud t(z) > t(1) — k, tak f(x) < 2% (0 <k <t(1) —1). (b) Necht
f sestava z n — 1 klesajicich ¢asti.



