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1. (2.23) Spoctéte funkei p(z, y) (zavedenou minule) pro ¢asteéné usporadané mnoziny:
e viechny podmnoziny dané mnoziny (uspofddané inkluzi);
e zakofenény strom (z <y znamend, ze cesta z kofene do y prochdzi x);

e ¢isla 1,2,...,n usporddana délitelnosti.

2. (5.17)* (a) Vrcholy libovolného grafu G lze rozdélit do dvou ¢ésti tak, ze kazda
¢ést indukuje eulerovsky podgraf (tj. graf se sudymi stupni).

(b) Vrcholy libovolného grafu G lze rozdélit do dvou édsti tak, ze jedna Cdst
indukuje graf se sudymi stupni a druha graf s lichymi stupni.

3. (9.7 — posledni sance)

e Kolik n-obarveni muze graf mit? Pfesnéji: pro kazdé n, k rozhodnéte, zda
existuje graf G, ktery m4 pravé k obarveni n barvami. (Ndvod: uvazte soucin
nékolika kopii K, a ukazte, Ze jeho jedina obarveni jsou (pro n > 3) projekce.

(9.8 — taky jsme nedodélali) Bud S mnoZina bodi. Pokud pro néjaky graf G je
S C V(G), tak kazdé obarveni G indukuje néjaky rozklad S. Vnoite S do grafu
G tak, aby rozklady, uréené vsemi k-obarvenimi (pro dané k > 3) byly prévé
nasledujici

e viechny rozklady kromeé {S};
e * dand mnozina {Py,..., Px}.

Ve vsech pripadech chceme, aby zadné jiné rozklady nevznikly. Pro jistotu: dédno k,
S a mnozina rozkladu S. Chceme najit graf G.

4. (11.10 - zbylo z minula) Bud'te G, H dva grafy s vrcholy {¢* : i = 0,...,p—1, kde
£ = e2™/P p prvoéislo. Necht G'i H jsou invariantn{ viiéi rotaci o 27 /p. Pokud G a H
jsou isomorfni, tak existuje prirozené ¢, pro néz umocnéni na t-tou je isomorfismus

G — H.

5. (12.6 — zbylo z minula) * Opét méme grupu I' s n prvky, tentokrat n > 6. Najdéte
graf G s 2n vrcholy, ze Aut(G) = T.

6. (15.9) Bud'te G1, G dva 3-souvislé grafy a ¢ : F(G1) — FE(Gs2) bijekce na
hranach takové, ze hrany tvorici kruznici v Gy se zobrazi na hrany néjaké kruznice
v G2 a naopak.

(a) Ukazte, ze ¢ zachovava sousednost hran.

(b) Ukazte, ze Gy a G2 jsou isomorfni. (Neboli: 3-souvislé grafy lze zrekonstru-
ovatz jejich matroidu.)



