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1. (2.21) Bud X = {z1,...,2,} mnozina s édstetnym usporadanim <. Matici A
nazveme kompatibilni, pokud

Ai,j#0:>xi§$j~

Ukazte, ze soucet, soucin a (existuje-li) inverze z kompatibilnich matic je kompati-
bilni.

2. (5.10+11) Bud G souvisly digraf, v némz kazdy vrchol mé stejny vstupni i
vystupni stupen. Bud' T kostra s kofenem z, jej{Z viechny hrany jsou orientovany
smérem k xg. Za¢neme v zg a budeme G prochézet nasledovneé:

e 7 kazdého vrcholu x jdeme po néjaké hrané, kterou jsme jesté nepouzili.
e Hrany T pouzijeme jen tehdy, kdyz nemame jinou volbu.

Ukazte, 7Ze se zasekneme v z a to az v momenté, kdy jsme prosli néjaky Eulerovsky
tah.
Co odsud plyne pro pocet Eulerovskych tahu v G7

3. (9.6) Ukazte, ze barevnost grafu G je rovna nejmensimu ¢islu k takovému, ze
a(KpOG) =|V(GQ)|.

4. (11.8) Bud G graf, jehoZ grupa automorfismit obsahuje reguldrni komutativni
podgrupu T'. (Reguldrni znamend, ze pro kazdé u,v € V(G) existuje prdvé jedno
v €T, ze yv(u) = v, ozna¢me ho 7, ,. Specidlné tedy G je tranzitivni.) Bud x
charakter grupy T' (neboli homomorfismus do komplexnich ¢isel s ndsobenim). Bud
v jeden z vrcholu G. Ukazte, ze

> X(uew)

v:vevEE(G)
je vlastni ¢&islo G.
5. (12.3) Zkonstruujte graf, jehoz grupa automorfismu je Zj (cyklickd grupa fadu
6. (15.3) Necht 0 <4 < r. Vytvoime graf L;(K") jehoz vrcholy jsou r-tice z n prvki
(¢ili hyperhrany hypergrafu K7), a dvé r-tice A, B sousedi, pravé kdyz |[AN B| = i.

Ukazte, ze pro dostatecné velké n je kazdy automorfismus L;(K) uréen permutaci
V(KT).



