Kombinatorické etudy 12 — LS 2010/2011

1. (2.26 — zbylo zminula) Ukazte, ze princip inkluze a exkluze je specidlni piipad
Moebiovy inverzni formule.

2. (5.19 — zbylo zminula) Necht G je prosty digraf (bez nasobnych hran a bez

smycek), oznacme h(G) pocet Hamiltonovskych cest v G. Ukazte, ze h(G) = h(Q)
(mod 2). Je tvrzeni pravdivé pro neorientované grafy?

3. (9.12) Pro kazdy vrchol v grafu G méjme mnozinu C, barev. Budeme hledat
obarveni, kde vrchol v ma barvu z mnoziny C,.
(a) Necht pro viechny vrcholy v plat{ |C,| > deg(v) a alesponi pro jeden vrchol
je tato nerovnost ostrd. Navic G je souvisly. Pak lze graf obarvit podle podminek.
(b) Tentokrat pro vSechny vrcholy v plati |C,| = deg(v), G je 2-souvisly a pro
néjaké vrcholy u, v plati C,, # C,. Pak lze graf obarvit podle podminek.

4. (11.13) Bud'te A, A’ nejvétsi vlastni éfsla grafi G, G'. Pokud G’ je podgraf G,
tak A’ < A.

5. (12.7 — zbylo z minula) (a) Kazdy turnaj mé lichy pocet automorfismu.
(b)* Kazda grupa lichého fddu n je grupa automorfismi néjakého turnaje s 2n
vrcholy.

6. (15.12) (a) Bud n = 2*. Sestavte dvé multimnoziny (prvky se mohou opakovat)
celych ¢isel {a1,...,an} a {b1,...,b,} tak, aby multimnoziny {a;+a;:1 <i<j <
n} a {b; +b;: 1 <i<j <n} byly stejné.

(b) Kdyz n neni mocnina dvou, tak to nejde, tj. v takovém piipadé lze {a;}
zrekonstruovat z multimnoziny {a; + a;}.



