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1. (3.23)

(a) Kolik konvexnich k-tihelniku lze vytvorit z vrcholu pravidelného n-ihelniku,
pokud se dva k-idhelniky lisici se oto¢enim povazuji za stejné?

(b) Kolik je k-obarveni vrcholu pravidelného n-tihelniku, pokud obarvenf lig{c{
se otoc¢enim povazujeme za stejna?

2. (6.13) Silné souvisly turnaj T's n > 4 vrcholy obsahuje aspon dva vrcholy z, pro
které T\ z je silné souvisly.

3. (7.11) Bud G bipartitni graf a k > 1. UkaZte, Zze G je sjednoceni k hranové
disjunktnich grafi Gy, ..., G takovych, ze |deg(v)/k| < dg,(v) < [deg(v)/k] pro
vechny v € V(G), i € [k].

4. (11.3) Bud T les, e = (u,v) jeho hrana. Pomoci pc budeme znacit charakteris-
ticky polynom grafu G (resp. jeho matice sousednosti). Ukazte, ze

pr(A) = pr—e(A) — pr—u—o(N).

5. (13.
(a) (Hallova véta) Hypergraf H m4 systém ruznych reprezentantii, pravé kdyz
V(H') > E(H') pro vsechny podhypergrafy H C H.
(b) Pro hypergraf H chceme z kazdé hrany E vybrat dvouprvkovou podmnozinu f(E)
tak, ze mnoziny f(F) tvoif hrany néjakého lesa. Ukazte, Ze je to mozné, prave kdyz
pro kazdy podhypergraf H' C H plati |V(H')| > |E(H')| + 1.

6. (14.3) — tohle jsme minule taky nestihli
Z minula ndm chybi ¢ést (b). Déle si pfipomente/dokazte Ramseyovu vétu:

(a) Bud K hypergraf tvofeny vSemi r-ticemi z n bodu. Necht aq,...,a; >
1. Ukazte, ze existuje ¢islo N (nejmensi takové bud RI(aq,...,ax)), ze kdykoli
obarvime hrany (tj. r-tice) hypergrafu K}, pomoci k barev, tak pro néjaké i najdeme
K. jehoz viechny hrany maji barvu .

(b) Ozna¢me Ry (a) = Ri(a,...,a). Dokazte, ze

ot
NN

RIH(a) < K@

7. (bonus) Dokazte charakterizaci dvourozmérnych variet bez kraje. Pro vyhnuti se
analyznickym kejkliim uvazujme jenom triangulované variety (¢ili koneénou mnozinu
trojuhelnicka, které se stykaji vzdy dva za hranu a ‘ve vrcholech to vyjde jako
v roving). Ukazte, ze kazdd takovd plocha je koule s nalepenyma ‘usima’ nebo
Méobiovymi pésky.



