4. cviceni z MA — 9.11.2010

(Toto je uz Sesté cviceni v semestru, ale jeden papir ndm vystacil navickrét.)

Rozcvicka

L. lim Vn2+n—vn2-3 2. lim n—>5[n/5] 3. lim M
Dalsi limity
4. lim (-1)"v/n(vVn+1—+/n)

5. lim nt L\/Td
[Vt 9]
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(b) lim (Va7 + VT = 3/ VT — )
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8. Spoctéte v zavislosti na k,l e N (a) lim W
n—oo nk +n
(n+ D" + (=n)’
n—oo (TL — 1)k —nt
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10. (Wallisova formule) Dokazte, Ze sou¢in 2 - 2 - 2 i. 4 - ¢ ... m4 konecnou nenulovou hodnotu. Nemusite
dokazovat (ale je to pravda), Ze tato hodnota je 7r/ 2.

11. Cemu se rovnd [] (1

n=1

1
~ o)

12. * Dokazte, ze lim Zazvn +1 =0, pokud Z a; = 0.

n—oo

=0

13. * Pro kterd x € R existuje lim sinnz ? Totéz pro lim cosnz.
n—oo n—oo

14. Rekurentné zadané posloupnosti — vypoctéte lim a, (a nezapomente si rozmyslet, zda limita viubec
n—oo

existuje) pro  (a) a; =t (¢ > 0 je parametr), ap+1 = (an + 2/ay)/2,
(b) ay = \/i Qny1 = V2 + ap,
(c) a1 =1, any1 =1/(1 + an).
( ) \/i Up41 = V 2— 427
(e )al—O Uni1 = @ + (. —a,)?/2 (0< 2 < 1)
(f) (Jako varovanil) a; = 0.4, apy1 = 4an(1 — ayp).

15. Rozhodnéte o platnosti nasledujicich tvrzeni:
(a) Pokud lim a, = 400, potom hm 1/a, = 0.
n—oo

(b) Pokud lim a,, = 0, potom hm l/an = +o00.

n—oo n—



(¢) lim a, =0, pravé kdyz lim 1/|a,| = +oo.
n—oo n—oo
(d) Pokud lim a, = A, potom lim ag, = A.
n—oo n—oo
(e) Pokud lim ag, = A, potom lim a, = A.
n—00 n—oo
(f) lim a, = A, pravé kdyz lim ap, = A pro kazdou rostouci posloupnost prirozenych ¢isel b,,.
n—oo n—oo
(

g) lim a, = A, prdvé kdyz lim a, = A pro kazdou neklesajici posloupnost prirozenych ¢isel b,,.
n—oo

n—oo



