Kombinatorické etudy 3

1. V soutézi ve skoku dalekém opét skdce n skokantt v ndhodném pofadi (a zadni dva
nesko¢{ stejné). Sdzkova kanceldf ptijimd pouze jeden druh sézek: po provedeném
skoku si lze vsadit na to, ze zavodnik co pravé skocil bude celkovy vitéz. Protoze
jsme piisli pozdé, muzeme sazet az po k-tém skoku. Jaka je pravdépodobnost vyhry?
(Mame jenom jeden tip.)

2. Rovinny graf s n vrcholy ma maximalné 3n — 6 hran. Pokud nem4 trojuhelniky,
tak maximélné 2n — 4 hran.

3. Graf G1 x Gy (kategoridlni soucin) je souvisly, pravé kdyz G; i G jsou souvislé
a jeden z nich obsahuje lichou kruznici.

4. Bud G bipartitni graf s partitami A, B a M parovani v G. Oznaéme A;, B;
mnoziny téch vrcholu z A, B, které nesousedi s hranou z M. Vytvorme maximaln{
les F' C G, ktery splauje

e kazdy vrchol x € V(F') N B soused{ s dvéma hranami z F, jedna z nichz je i
v M,

e kazda komponenta F' obsahuje vrchol z Aj.

Dokazte, ze M je maximalni parovani pravé kdyz zadny vrchol z By nesousedi s
vrcholem z F'.

Odvod'te z toho Kénigovu vétu (z minulé série: v(G) = 7(G)). Odvod'te z toho
algoritmus na nalezeni maximéaniho parovani v bipartitnich grafech.

5. Vrcholy grafu G lze pokryt nejvyse a(G) disjunktnimi kruznicemi, hranami a
vrcholy.

6.
(a) Pokud kazdy vrchol grafu G mé stupen alesponi 3, tak G obsahuje déleni Kj.
(b) Stejny zdveér plati pokud graf s n > 4 vrcholy mé alespon 2n — 2 hran.



