Kombinatorické etudy 2

1. V soutézi ve skoku dalekém skace n skokantt v ndhodném potadi. Jakd je stfedni
hodnota poc¢tu rekordu? Jaka je pravdépodobnost, Ze nastane pravé k rekordu?

2. Dokazte Eulerovu formuli: pro souvisly rovinny graf s v vrcholy, e hranami a
f sténami plati v — e + f = 2. Pokud uz néjaky dukaz znite, vymyslete jiny!
Piipadné najdéte variantu pro nesouvislé grafy, grafy na jinych plochich nez je
rovina, pripadné vicerozmérné varianty.

3. Méjme graf G se skére dy < do < --- < d,. Predpokladejme, ze dy, > k pro
vsechna k < n —d, — 1. Pak je G souvisly.

4. Bud G bipartitni graf. Pak v(G) = 7(G) a p(G) = a(G). Zde v(G) je ve-
likost nejvétstho parovani, a(G) velikost nejvétsi nezdvislé mnoziny, p(G) je mi-
niméln{ pocet hran, které pokryvaji vSechny vrcholy (hranové pokryti), a koneéné
7(G) minimalni pocet vrchol, které protinaji vsechny hrany (vrcholové pokryti —
transverséla).

5. Vrcholy grafu G lze pokryt nejvyse a(G) vrcholové disjunktnimi cestami.

6.

(a) Pokud kazdy vrchol grafu G m4 stupen alespoii 3, tak G obsahuje kruznici
s tétivou.

(b) Stejny zdvér plati pokud graf s n > 4 vrcholy méa alespon 2n — 3 hran.



