. Ukazte, ze pro kazdé 8 > 0 existuje v > 0 tz. plati ndsledujici. Necht G
je graf na n vrcholech bez trojihelniku. Jestlize G m4 alespon (1/4 —
v)n? hran, pak existuje X C E(G) velikosti nejvyse fn? tz. G — X je
bipartitni.

. Ukazte, ze pro kazdé § > 0 a pro kazdy graf H barevnosti 3 existuji
v > 0 a ng tZ plati nasledujici. Necht G je graf na n > ngy vrcholech
neobsahujici H jako podgraf. Jestlize G m4 alespon (1/4 — ~)n? hran,
pak existuje X C E(G) velikosti nejvyse Bn? tz. G — X je bipartitni.

. Rikame, ze graf H mé aranzovanost nejvyse a, jestlize existuje usporadani
vy, ..., Uy takové, ze pro kazdé i existuje nejvyse a indexu j < ¢ tz. pro
néjaké k > i plati vy, viv, € E(H). Ukazte, ze ma-li H aranzovanost
nejvyse a, pak ma barevnost nejvyse a + 2.

. Necht H je rovinny graf a S je mnozina jeho vrcholu takova, Ze kazdy
vrchol VI(H) \ S mé nejvyse 12 sousedu v S. Ukazte, ze existuje vrchol
v € 5, ktery ma nejvyse 12 sousedu v S a pro ktery existuje nejvyse
200 vrcholové disjunktnich cest délky nejvyse 2 z v do S\ {v}.

. Ukazte, ze pro kazdy rovinny graf existuje usporadani vy, ..., v,, jeho
vrcholu tz. pro kazdé ¢ ma v; nejvyse 12 sousedu v {vy,...,v; 1} a
existuje z néj nejvyse 200 vrcholové disjunktnich cest délky nejvyse 2

do {vy,...,vi_1}.
. Ukazte, ze kazdy rovinny graf ma aranzovanost nejvyse 2400.

. Necht vy, ..., v,, je usporadani vrcholt H ukazujici, Ze H m4 aranZovanost
nejvyse a. Necht L;(v) oznacuje mnozinu sousedu v; vrcholu v takovych,
ze v; < i. Uvazme vSechny mnoziny L;(vg) tz. vivy € E(H) a k > i.
Dokazte, ze takovych navzajem ruznych mnozin je nejvyse 2°.

. Ukazte, ze pro kazdé a a realné c¢islo d > 0 existuji a > 0 a € > 0 tak,
ze plati ndsledujici. Necht H je graf aranZovanosti nejvyse a. Necht A,

.., Aqao jsou navzajem disjunktni podmnoziny vrcholt néjakého grafu
G takové, ze n = |A;| = ... = |Aus2| a (Ai, A;) je e-regularni par s
d(A;, A;) > d pro kazdé i # j. Jestlize |H| < an, pak H C G.

. Ukazte, ze pro kazdé a existuje ¢ tz. pro kazdy graf H aranzovanosti
nejvyse a je Ramseyovo ¢islo H nejvyse c|H|.



