. Necht G je rovinnd triangulace a G* je jeji duél. Necht T je kostra G a
T* je podgraf G* obsahujici pravé hrany takové, ze odpovidajici hrany
G nepatii do T'. Ukazte, ze T* je kostra G™*.

.V situaci z predchoziho piikladu si vyberme libovolny vrchol v € V(G).
Kazdy vrchol f grafu G* odpovida sténé GG incidentni se tfemi vrcholy
afg, by a ¢y. Definujme S(f) jako mnozinu vsech vrcholi, které lezi na
cestich z ayf, by a ¢y do v ve stromu T'. Ukazte, ze (T, 3) je stromovy
rozklad G.

. Ukazte, ze rovinny graf poloméru r mé stromovou §itku nejvyse 3r.
. Ukazte, ze rovinny graf s n vrcholy ma stromovou siirku O(y/n).

. Dokazte, ze mé-li graf G stromovy rozklad (T, /) takovy, ze B(x) je
klika v G pro kazdé = € V(T'), pak G je chordélni.

. Dokazte, ze graf ma stromovou sitku nejvyse k pravé tehdy, kdyz je
podgrafem chordélniho grafu G’ tz. w(G') < k + 1.

. Necht k > 0 je libovolné pfirozené ¢islo a necht Fj, je tifda vsech cest
délky alespon k. Ukazte, ze Fj, méa Erdos-Pdsovu vlastnost.

. Necht T je strom a 7 je mnozina jeho podstromu. Pro kazdé piirozené
¢islo k ukazte, Ze bud T obsahuje vice nez k navzdjem vrcholové dis-
junktnich stromi, nebo existuje mnozina Z C V(T') velikosti nejvyse k
protinajici vSechny stromy z 7.

. Necht F je t¥ida grafu takovd, Ze vSechny grafy v F jsou souvislé.
Ukazte, Ze pro kazdé prirozené ¢islo k a kazdy graf G bud G obsa-
huje vice nez k vrcholové disjunktnich podgrafi patiicich do F, nebo
existuje mnozina Z C V(G) velikosti nejvyse k(tw(G) + 1) tz. G — Z
neobsahuje zadny podgraf pattici do F.



