
KAG - vytvořuj́ıćı funkce

Základńı funkce
Singleton

aix
i ←→ (0, 0, . . . , 0, ai, 0, . . . )

Jednotková posloupnost
1

1− x
←→

(
1
)∞
i

Konečný úsek jednotkové posloupnosti (n+ 1 jedniček)

1− xn+1

1− x
←→ (1, 1, . . . , 1, 0, 0, . . . )

Geometrická řada
c

1− λx
←→

(
cλi
)∞
i

Indexy
x

(1− x)2
←→

(
i
)∞
i

Posloupnost kombinačńıch č́ısel (nulová po prvńıch n+ 1 členech)

(a+ bx)n ←→
((n

i

)
an−ibi

)∞
i

Operace
Posuny (doleva, doprava)

a(x)− a0
x

←→
(
ai+1

)∞
i

xka(x)←→
(
ai−k

)∞
i

Lineárńı kombinace

ca(x)←→
(
cai
)∞
i

a(x) + b(x)←→
(
ai + bi

)∞
i

Dosazeńı (exponenciála a rozestup)

a(cx)←→
(
ciai

)∞
i

a(xc)←→ ”
(
ai/c

)∞
i

”

Derivace, integrál

a′(x)←→
(
(i+ 1)ai+1

)∞
i

∫ x

0

a(t)dt←→
(1

i
ai−1

)∞
i

Konvoluce, částečné součty

a(x)b(x)←→
( i∑
j=0

ajbi−j
)∞
i

a(x)

1− x
←→

( i∑
j=0

aj
)∞
i



KAG - vytvořuj́ıćı funkce

Poč́ıtáńı koeficient̊u
Obecné kombinačńı č́ıslo, n ∈ R, k ∈ Z+

0(
n

k

)
=

1

k!

k−1∏
i=0

n− i

Obecná binomická věta (a, b, n ∈ R, k ∈ Z+
0 )

(ax+ b)n =

∞∑
i=0

(
n

i

)
aibn−ixi

speciálně

[xk](1 + cx)n =

(
n

k

)
ck

Zjednodušeńı pro záporné exponenty(
−n
k

)
= (−1)k

(
n+ k − 1

k

)
= (−1)k

(
n+ k − 1

n− 1

)
Záporná binomická věta (pro záporný exponent a mı́nus před x)

(1− cx)−n =

∞∑
k=0

(
−n
k

)
(−1)kckxk =

∞∑
k=0

(
n+ k − 1

n− 1

)
ckxk

speciálně

[xk](1− cx)−n =

(
n+ k − 1

n− 1

)
ck

Poč́ıtáńı sum

Řada částečných součt̊u

Pro sumu
∑n

i=0 ai urč́ıme vytvořuj́ıćı funkci a(x)↔
(
ai
)∞
i

Odvod́ıme funkci částečných součt̊u (konvolućı s jednotkovou posloupnost́ı)

Vyjádř́ıme př́ıslušný koeficient [xn]a(x)1−x =
∑n

i=0 ai

Konvoluce

Obecněji, pro sumu
∑n

i=0 aibi urč́ıme vytvořuj́ıćı funkce

a(x)↔
(
ai
)∞
i

a c(x)↔
(
bn−i

)∞
i

Konvolućı a(x)c(x)↔
(∑i

j=0 ajcn−j
)∞
i

Jeden z koeficient̊u nyńı odpov́ıdá hledané sumě
[xn]a(x)c(x) =

∑n
j=0 ajcn−j =

∑n
j=0 ajbj


