
Matematické dovednosti

Důkazové techniky podruhé



Axiomatický systém

Hilbert̊uv systém použ́ıvá ťri základńı axiomy (schémata axiomů):

(Ax1) (φ⇒ (ψ ⇒ φ)),

(Ax2) ((φ⇒ (ψ ⇒ σ)) ⇒ ((φ⇒ ψ) ⇒ (φ⇒ σ))),

(Ax3) ((¬ψ ⇒ ¬φ) ⇒ (φ⇒ ψ)),

a odvozovaćı pravidlo modus ponens:

(MP) z formuĺı φ a (φ⇒ ψ) odvod́ıme ψ.



Důkaz

Tvrzeńı
Pro každou formuli φ plat́ı ⊢ (φ⇒ φ).

Důkaz:

1. (φ⇒ ((φ⇒ φ) ⇒ φ)) ⇒ ((φ⇒ (φ⇒ φ)) ⇒ (φ⇒ φ)) (Ax2)

2. φ⇒ ((φ⇒ φ) ⇒ φ) (Ax1)

3. (φ⇒ (φ⇒ φ)) ⇒ (φ⇒ φ) (MP 1+2)

4. φ⇒ (φ⇒ φ) (Ax1)

5. φ⇒ φ (MP 3+4)



Kolečka

vstup: ⊖ ⊕
pravidla: ⊖ → ⊗

⊖ → ⊕ ⊖
⊗ → ⊖ ⊕

ćıl: ⊕ ⊗ ⊕ ⊕

Řešeńı:
⊖ ⊕
⊗ ⊕ (P1)
⊖ ⊕ ⊕ (P3)
⊕ ⊖ ⊕ ⊕ (P2)
⊕ ⊗ ⊕ ⊕ (P1)



Kolečka

vstup: ⊕
pravidla: ⊖ → ⊖ ⊕

⊖ → ⊗ ⊖
⊕ → ⊗ ⊕
⊕ → ⊕ ⊖

ćıl: ⊗ ⊕ ⊗ ⊖ ⊕

vstup: ⊖
pravidla: ⊖ → ⊖ ⊕

⊖ → ⊗ ⊖
⊕ → ⊗ ⊕
⊕ → ⊕ ⊖

ćıl: ⊗ ⊕ ⊗ ⊖ ⊕



Kolečka

vstup: ⊖ ⊕
pravidla: ⊖ → ⊗ ⊕

⊗ → ⊖
⊕ ⊕ → ⊗

ćıl: ⊗ ⊕ ⊖



Kolečka

vstup: ⊖ ⊕ ⊕
pravidla: ⊖ ⊖ ⊖ → ⊕ ⊕

⊕ → ⊖ ⊕
⊕ ⊖ → ⊕

ćıl: ⊕ ⊖ ⊖ ⊕ ⊕ ⊕


