Linearni algebra 2 — cviceni 1
Skalarni sou¢in, norma a metrika 20. a 21. 2. 2023

Priklad 1:
Je nésledujici zobrazen{ ve vektorovém prostoru R? skaldrni soucin?

a) (r,y) = 2191 + Tay2 + T3y3
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T,Y) = T1Y1 + T1Y2 + T2y1 + TayY2

Priklad 2:

Rovnobéznikové pravidlo. Pro normu indukovanou skalarnim sou¢inem plati
|z —y||* + |z + y||* = 2||z||* + 2||y||*. (Jen pro zajimavost, nebylo dokazovéno i
kdyz dukaz je jednoduchy z vlastnosti skalarniho soucinu)

Priklad 3:
Ovéite, ze ||z|| = |71 — 2x9| + 321 — 4x5| + |51 — 675] je normou na prostoru R?.

Priklad 4:

Pro normy v prostoru R™ definované jako
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rozhodnéte, zda jsou indukované skalarnim soucinem.
Ukazte nasledujici vztahy:

1z]loe < Izl < nll2(loo
2l < [zl < V/nllz]lo
<

lzlla < lzfly < Vnllz(]
Piiklad 5:
Pro neprazdnou mnozinu X a n € N definujme vzdalenost dvou prvku a,b € X"
jako pocet souradnic, v kterych se lisi. Formalné d(a,b) = |{i = 1,...,n;a; # b;}|

Ukazte, ze se jedné o metriku.



