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Véta z prednasky
Pro klasickou definici pravdépodobnosti:

P(AUB) =|AUB| = |A| + |B| — |[ANB| = P(A) + P(B) — P(AN B)

Pro diskrétni definici pravdépodobnosti:

P(AUB)= Y pw) =Y pw) + > pw) — Y pw)=P(A)+P(B)-PANB)

wEAUB weA weB wEANB

Pro spojitou definici pravdépodobnosti:
P(AUuB)=P(A\B)+ P(B)=P(A\B)+ P(B\A)+ P(ANnB) = P(A)+ P(B) — P(AN B)

Pisemka

Necht A je jev ,student se pfipravil“ a B je jev ,student uspél®.
Ze zadani vime, Ze:

e P(A)=0.6
e P(B|A) = 2P(B|A%)
e P(A° ABY) =0.2

Zajima nas P(B), ale nejdiive si spocitame P(B|AY) =1— P(BY|AY) =1— P(B° AN A®)/P(AY) =
1 - P(A° ABY) /(1 - P(A)) =0.5

P(B) = P(BAA)+P(BAAY) = P(B|A)P(A)+P(B|A°)P(A°) = 2P(B|A°)P(A)+P(B|A°)(1-P(A)) = 0.8

Kostka
Trividlni. P(A) =4/8 =1/2, P(B) = 2/8 = 1/4, P(A|B) = 1/2, P(B|A) = 1/4, P(AANB) = 1/8 =
P(A)P(B) a tudiz jevy jsou nezavislé.
Micky
Necht A je jev ,,miéek m4 na sobé prouzek® a B je jev ,micek je modry*.
Ze zadani vime, Ze:
e P(A|B)=1/2
e P(B|JA)=1/4
e P(LANB)=1/9

Zajima nas:



Dva ze t#i

Dulezité je si uvédomit, ze prezident si uz vybral a sdéleni jména tuto volbu nezméni. Ozna¢me si vézné
A, B, C a rozmysleme si, ze existuje Sest moznosti:

e Vybrani A, B, dozorce fekne B. (p = 1/3)

e Vybrani A, C, dozorce fekne C. (p =1/3)

e Vybrani B, C, dozorce fekne B. (p = q)

e Vybrani B, C, dozorce fekne C. (p =1/3 — q)

Pokud ¢ = 1/6, tak vézen A od dozorce neziskd zddnou relevantni informaci a poidd bude mit
pravdépodobnost propusténi 2/3.

Jenom pokud vézen A uz znd jména B a C a vi, Ze ¢ # 1/6, tak teoreticky muze ziskat néjakou
informaci. V extrémni{m piipade (¢ = 0) by mu dozorce mohl feknutim B zvysit pravdépodobnost na 1
s p = 1/3 nebo snizit na 1/2's p = 2/3.

Ani v extrémnim piipadé se ale vézni nevyplati si vyménit misto s nejmenovanym vézném.

Zetonky

Ve vysledku si miizeme rozmyslet dvé moznosti - bud je Zetonkt v sa¢ku hodné, nebo malo. Pokud jich
je hodné, tak predpoklddejme, Ze se pomér mezi typy zZetonku vytazenim jednoho Zetonku vyznamné
nezmeéni.

Necht tedy je podil Zetonkt s népisem ”panna”p. Vytazené zetonky budeme znaéit P nebo O. Mame
nasledujici moznosti, co se stane:

e Padne panna, vytdhneme P - pravdépodobnost p/2, jedna shoda

e Padne panna, vytdhneme O - pravdépodobnost p/2, nula shod

e Padne orel, vytdhneme PP - pravdépodobnost p?/2, nula shod

e Padne orel, vytdhneme PO - pravdépodobnost p(1 — p)/2, jedna shoda
e Padne orel, vytdhneme OP - pravdépodobnost (1 — p)p/2, jedna shoda

e Padne orel, vytdhneme OO - pravdépodobnost (1 — p)?/2, dvé shody

Celkem tedy ocekavdme p/2 + 2(p(1 — p)/2) + 2((1 — p)?/2) =p/2+ (1 —p) = 1 — p/2 shod. Tudiz
by bylo nejlepsi mit p = 0.

Krétkym rozborem piipadu pak muzeme ovérit, ze sdcky s mélo Zetonky nebudou lepsi, ale sacek
obsahujici pouhé dva zetonky oznacené ”orel” je stejné dobry.



