Ulohy ke cvicenf — 22.5.2019

Definice 1. Bud G = (V, E) orientovany graf a X,Y podmnoziny V. Rekneme, ze X
je propojend s Y, jestlize existuje |Y'| vrcholové disjunktnich cest z X do Y. (Cesty jsou
vrcholové disjunktni, ne pouze vnitiné vrcholové disjunktni. Navic povolujeme i cesty délky
nula pokud X NY #10.)

Definice 2. Necht je G = (V, E) orientovany graf a S,T jsou podmnoZiny V. Gammoid
je matroid s nosnou mnozinou T, kde podmnozina X C T je nezdvisld prave tehdy, kdyz S
je propojend s X v G. Gammoid je striktni, pokud T =V.

Definice 3. Méjme mnozZinu S a systém podmnozin {A;;j € J}, kde kazdé A; C S.
Mnozina {e;;i € I}, kde e; € S a I C J je Castecnd transverzéala pokud pro vsechny i € I
plati, Ze e; € A;. Nezdvislé mnoZiny transverzdlniho matroid nad S je urcen cédstecénymi
transverzdlami nad systémem {A;;j € J}.

Uloha 1: ] ednoduchy reguldrni matroid M ranku r je maximélni pokud neexistuje jiny jed-
noduchy regularni matroid N ranku r, ze M je restrikce N. Ukazte, ze M (K,,) je maximalni
regularni pro kazdé n > 2.

Uloha 2: Necht jsou G a H 3-souvislé grafy. Ukazte, ze pokud M(G) = M (H) pak G = H.

Uloha 3: Dokazte, ze v gammoidu je rank mnoziny X C T roven velikosti nejmensiho
(S, X)-fezu.

Uloha 4: Ukazte, ze kazdy uniformni matroid je izomorfni néjakému gammoidu. Lze uni-
formni matroid reprezentovat i jako striktni gammoid?

Uloha 5: Ukazte, ze kazdy transverzalni matroid je izomorfni néjakému gammoidu.

Uloha 6: Ukazte, ze kazdy striktni gammoid je transverzalni matroid.



