Ptiklady na procviceni z Linearni algebry 2 (LS 2020/2021):

(11) Pozitivné definitni matice II

Definice 1 Necht A € R™" je symetrickd. Matice A je pozitivné semidefinitni, pokud
pro viechna v € R™ plati, Ze 7 Axr > 0 a A je pozitivné definitni, pokud pro vsechna
nenulovd x € R™ plati, ze 27 Az > 0.

Véta 1 (Choleského rozklad) Pro kaZdou pozitivné definitni matici A € R™"™ existuje
jedind dolni trojiihelnikovd matice L € R™™ s kladnou diagondlou takovd, Ze A = LL™.

Cv. 1. Otestujte pozitivni definitnost matice A pomoci Choleského rozkladu.
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. Naleznéte Choleského rozklad nasledujicich matic, nebo zduvodnéte, Ze nejsou

pozitivné semidefinitni.
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. Pomoci Choleského rozkladu invertujte matici
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. Pomoci Choleského rozkladu vyteste soustavu Az = b.
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. Ukazte, Ze libovolnd mocnina pozitivné semidefinitni matice je pozitivné semi-

definitni matice.

. Nad symetrickymi maticemi z R™*" definujme relaci < predpisem A < B pokud

B — A je pozitivné semidefinitni. Ukazte, Ze < je relace ¢aste¢ného usporadani.



