Ptiklady na procviceni z Linearni algebry 2 (LS 2020/2021):
(8) Vlastni ¢isla III

Definice 1 Necht A € C"*". Pak X € C je vlastni ¢islo matice A a x € C" je prislusny
vlastni vektor, pokud Ax = Az, x # 0.

Definice 2 Matice A, B € C™*" jsou podobné, pokud existuje requldarni S € C™*™ takovd,
Ze A= SBS™ .

Definice 3 Matice A € C™*™ je diagonalizovatelné, pokud je podobnd diagondlni matici.

Cv. 1. Matici B prevedte do Jordanova normalniho tvaru a urcete vlastni vektory, popf.
zobecnéné vlastni vektory.
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Cv. 2. Ve mésté Matfyzakové funguji tii lokalni politické strany, a to Anarchisté (A),
Bléahovi (B) a Cilevédomi (C). Volby se Fidi nasledujicim pravidlem: Z volict
strany A voli opét tuto stranu 75% jejich voli¢u, ale k B piejde 5% a k C
dokonce 20 %. Z voli¢it B prejde k A rovnych 20% a k C také 20 %. Nakonec,
z voli¢t C zustane jen 80 %, zbytek se rovhomérné rozdéli mezi A a B. Jaké bude
rozdéleni podpory stran v mistnim zastupitelstvu za delsi ¢asovy horizont?

Cv. 3. Difuze lé¢ebné latky mezi dvéma buikami probiha podle pravidla: 50 % latky
z prvni bunky piejde do druhé, ale jen 25% latky z druhé buniky piejde do
prvni. V jakém poméru se mnozstvi latky ustali?

Cv. 4. Ukazte, zZe jeden vlastni vektor matice A € R™*" nemuze p¥isluset riznym vlast-
nim ¢islam.
Cv. 5. Najdéte matici A jejiz vlastni ¢isla jsou A\; = 2 a Ay = 3 a piislusné vlastni

vektory jsou z; = (1,2)T a xy = (2,5)T.

Cv. 6. Ukazte, ze pokud je \ vlastni &islo redlné matice A pak i A je vlastni ¢islo matice

A.



