Ptiklady na procviceni z Linearni algebry 2 (LS 2020/2021):
(7) Vlastni ¢isla I1

Definice 1 Necht A € C"*". Pak X € C je vlastni ¢islo matice A a x € C" je prislusny
vlastni vektor, pokud Ax = Az, z # 0.

Definice 2 Matice A, B € C™*" jsou podobné, pokud existuje requldrni S € C™*" takovd,
Ze A= SBS™ L.

Definice 3 Matice A € C™*" je diagonalizovatelna, pokud je podobnd diagondlni matici.

Cv. 1. Matice A mé vlastni ¢isla A, ..., A, a jim odpovidajici vlastni vektory x1, ..., x,.
Dokazte, ze pak plati:

(a) matice A? ma vlastni ¢isla A7, ..., A2 a vlastni vektory zy,. .., z,,
(b) matice «A ma vlastni ¢isla a)i, ..., a\, a vlastni vektory xy, ..., z,,
(c¢) matice A+al, ma vlastni &isla A\j+q, . .., \,+a a vlastni vektory xy, . .., z,,
(d) matice AT ma vlastni &sla Ay, ..., \,, ale vlastni vektory obecné jiné.
Cv. 2. Urcete, zda jsou nasledujici matice diagonalizovatelné:
—2 O
(a) A=
6 —5 1
0
o) A= (1
2 0 O
(C) A3 —4 1 3
—4 0 4

Cv. 3. Ukazte, ze matice B neni diagonalizovatelna:
01
5= (0)

Cv. 4. Pro diagonalizovatelnou matici C' spoc¢téte tfeti mocninu a druhou odmocninu.
Odmocninou rozuméjte takovou matici, jejiz druhd mocnina je dana matice.

~11 30
¢= (—10 24)

Cv. 5. U matice

10 0 7 =7
4 5 2 =2
16 4 15 -8
30 4 26 —19

zname tii vlastni ¢isla a to 3, —4 a 5. Dopocitejte zbylé vlastni ¢islo.



