Ptiklady na procviceni z Linearni algebry 2 (LS 2020/2021):
(6) Vlastni ¢isla I

Definice 1 Necht A € C"*". Pak X € C je vlastni ¢islo matice A a x € C" je prislusny
vlastni vektor, pokud Ax = Az, x # 0.

Cv. 1. Nasledujici matice reprezentuji geometricka zobrazeni v roviné. Naleznéte jejich

vlastni ¢isla a k nim prislusné vlastni vektory a pokuste se je geometricky vy-
svetlit:

@ a=(j ).
m5=(5 Y)
W=7 )
wo=(0 %)

Cv. 2. Urcete charakteristicky polynom a naleznéte vlastni ¢isla a odpovidajici vlastni
vektory nésledujici matice nad télesem C. Jsou vlastni vektory jednoznacné?

2 -1 2
c=|5 -3 3
-1 0 -2
Cv. 3. Matice A mé vlastni ¢isla A, ..., A, a jim odpovidajici vlastni vektory x1, ..., x,.
Dokazte, ze pak plati:
(a) matice A? ma vlastni ¢isla A7, ..., A2 a vlastni vektory zy,. .., z,,
(b) matice aA mé vlastni ¢isla a)q, ..., a\, a vlastni vektory xq, ..., x,,
(c) matice A+al, ma vlastni ¢isla A\;+q;, . .., \,+a a vlastni vektory z1, . . ., z,,
(d) matice AT ma vlastni &sla Ay, ..., \,, ale vlastni vektory obecné jiné.



