Ptiklady na procviceni z Linearni algebry 2 (LS 2020/2021):
(5) Determinanty

Definice 1 Determinant matice A € T™*" je

Al =" sgn(m) [ i)
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Definice 2 Permanent matice A € T"*" je

perm(A) = > ] Aireo-
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Pravidla pro pocitani s determinanty:

1. Necht A’ vznikne vynéasobenim fadku nebo sloupce matice A ¢&islem ¢ # 0. Pak
c-det(A) = det(A).

2. Necht A’ vznikne z A pri¢tenim nasobku i-tého fadku (sloupce) a k j-tému radku

(sloupci). Pak det(A’) = det(A).

Cv. 1. Pomoci adjungované matice najdéte matici inverzni k néasledujici matici nad Zs
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Cv. 2. Reste nasledujici soustavu rovnic pomoci Cramerova pravidla.
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Cv. 3. Pomoci determinantu rozhodnéte, pro které hodnoty parametru a € R je néasle-
dujici matice regulérni:

2a 3 -1
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Cv. 4. Spoctéte determinant nasledujici matice:
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Cv.
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. Cisla 697, 476 a 969 jsou délitelna 17. Bez pfimého vypoctu dokazte, Ze nasle-

dujici determinant matice je délitelny 17.
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. Spocitejte objem rovnobéznosténu uréeného vektory a’ = (3,1,1), b7 = (2,1,1)

acl =(2,3,2).

(Rovnobéznostén v prostoru R? obsahuje body, které lze vyjadrit linearni kom-
binaci aa + b+ ¢, kde a, 8,7 € (0,1).)

. Necht linearni zobrazeni f : R? — R? prevadi vektory

a’ =(1,3,1),b" = (1,0,3),c" = (1,1,1) na vektory

fla)T = (3,1,0), f(b)T = (1,0,2), f(c)T = (4,1,5).

Urcete objem elipsoidu f(Bs), ktery vznikne jako obraz jednotkové koule Bs
(rozuméj koule o jednotkovém poloméru) v zobrazeni f.

. Pomoci determinantu urcete pocet koster nésledujiciho grafu:

Cv. 9. Necht G je bipartitni graf se stejné velkymi partitami. Ukazte, Zze permanent

matice sousednosti grafu G s se rovna poc¢tu perfektnich parovani G.



