Ulohy ke cvicenf — 15.4.2019

Definice 1. Necht A € C™". Pak X\ € C je vlastni ¢islo matice A a x € C" je prislusny
vlastni vektor, pokud Ax = Az, x # 0.

Véta 2 (Cayley-Hamilton). Necht A € C™" aps(N) = (—1)"N"+a, 1 A"+ -+a; A +ap.
Pak (—=1)"A™ 4+ a1 A"+ -+ a1 A+ apl, = 0.

Uloha 1: Ve mésté Pupakové jsou tii strany: Asketicti, Bohati a Chudi. Podrobnym vyzkumem
se zjistilo, ze 75 % z téch volicu co volilo Askety, je bude volit opét, 5 % bude volit Bohaté

a 20 % Chudé. Podobné z téch co volili Bohaté zvoli 60 % opét Bohaté, 20 % Askety a
20 % Chudé. 80 % volicu Chudych je bude volit i v nasledujicim obdobi, o zbylé hlasy se
podeli 10 % Asketi a 10 % Bohati.

Jak bude vypadat limitni rozlozeni sil v mistim (feknéme stoclenném) zastupitelstvu?

Uloha 2: Naleznéte vlastn{ ¢sla a odpovidajici vlastni vektory matice nad télesem Zs.
Urcete, zdali je tato matice diagonalizovatelné.
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Uloha 3: Nésledujici matici pievedte do Jordanova normalniho tvaru a urcete vlastni, popi.
zobecnéné vlastni vektory.
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Uloha 4: S vyuzitim Jordanova norméalniho tvaru spoc¢téte tieti mocninu a druhou odmoc-
nimu nasledujici matice.

(Odmocninou rozuméjte takovou matici, jejiz druhd mocnina je dand matice.)
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Uloha 5: Bud A—<3 4>.



1. Ovérte Cayleyho-Hamiltonovu vétu.
2. Vyjadiete A~ jako linedrni kombinaci I a A.

3. Vyjadiete A* jako linedrni kombinaci I a A.

Uloha 6: Ukazte, ze pokud je A vlastni &fslo matice A pak i A je vlastni &fslo matice A.



