Ulohy ke cviceni

Definice. Householderova matice pro nenulovy vektor a € R" je definovana jako

Uloha 1: Ukaite, ze H(a) je ortogonalni matice pro libovolny nenulovy vektor a € R™.
Uloha 2: Dokaizte, Ze pro kazdé x,y € R, x # vy, ||z||2 = ||y||2 plati, Ze y = H(z — y)x.

Uloha 3: Dle predchozi tilohy dokazte nasledujici tvrzeni. Necht z € R™ a definujme

- H(z — ||z||2€1), pokud x # ||x||2€1,
I, jinak.

Pak Hx = ||z]||2e1.

Uloha 4: Ukazte, Ze pro kazdou matici A € R™*" existuje ortogonalni Q € R™*™ a horni troji-
helnikova matice R € R™*™ s nezapornou diagonalou tak, ze A = QR.

Uloha 5: Provedte QR rozklad nasledujici matice.
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Uloha 6: Necht A = QR je QR rozklad. Urcete QR rozklad matice a4 pro o € R.

Uloha 7: Necht A; = Q1 R1 a Ay = Q2R jsou QR rozklady. Najdéte QR rozklady matice
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Uloha 8: Ukazte, ze matice A; z jednotlivich krokii QR algoritmu jsou podobné matici A.



