Cviceni 11 — 22.12.2015

Priklad 1. Dokazte, Ze doplnék kazdého nesouvislého grafu je souvisly. Musi to platit obracené?
Tedy musi byt kazdy graf se souvislym doplikem nesouvisly?

Pfiklad 2. Dokazte, Ze kazdy strom na n vrcholech mé nezéavislou mnoZinu velikosti [
visld mnozina je mnozina vrcholdi, mezi nimiz nejsou zadné hrany.)
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Priklad 3. Dokazte, ze pro kazdy graf G plati, ze U C V(@) je nezavisld mnozina pravé tehdy,
kdyz V(G) \ U (doplnék U) je vrcholové pokryti. Mnozina C' C V(G) je vrcholové pokryti grafu
G pokud pro kazdou hranu {u,v} € E(G) plati, ze u € C nebo v € C.

Piiklad 4. Necht a(G) znadi velikost nejvétsi nezdvislé mnoziny v grafu G a A(G) jeho maximalni
stupen. Dokazte
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Priklad 5. Dokazte, ze kazdy souvisly graf G na alespon tfech vrcholech obsahuje dva vrcholy u
a v takové, ze vSechny tii grafy G \ {u}, G\ {v} a G\ {u,v} jsou souvislé.

Priklad 6. Dokazte, Ze graf, jehoz vrcholy maji jen sudé stupné, neobsahuje most. Most je hrana,
po jejimz odebrani vzroste pocet komponent souvislosti.

Priklad 7. Dokazte, Ze pro kazdy k-regularni bipartitni graf G plati, Ze v kazdém jeho obarveni
dvéma barvami je stejné vrchold prvni barvy jako vrchola druhé barvy.
(Graf je k-reguldrni, kdyZ maji vSechny jeho vrcholy stupen k.)

Priklad 8. Ukazte, ze pokud je graf G eulerovsky, pak i jeho line graf L(G) je eulerovsky. Line
graf L(G) mé za vrcholy hrany grafu G a 2 vrcholy v L(G) reprezentujici hrany e, f € V(G) jsou
spojeny pokud hrany e a f sdileji vrchol.

Piiklad 9. Bud d € N a V = {0,1}9, tedy V je mnozina 0/1 vektort délky d. Grafu na V,
ve kterém spolu dva vektory sousedi pravé tehdy, kdyz se lisi v pravé jedné soutadnici, se rika
d-dimenzionalni krychle. Jaky je pocet vrcholi, pocet hran, pramérny stupen, délka nejdelsi in-
dukované cesty a délka nejkratsi kruznice?



