Matematicka analyza I - cviceni 6 14.11.2017

Uloha 1: Spocitejte
nk
a) lim —, prog>1lakeN.
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b) lim (a+> ,proa#0,beR as > 0.
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Uloha 2: Uréete

a) lim vn+2—+vn
n—oo

b) lim v/n3+1— V/n+2
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¢) lim {q'/n3+lf\/n2+1
n—oo

d) lim sinvn+1—siny/n
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Uloha 3: Ukazte, ze nésledujici rekurentné zadané posloupnosti {a,} maji limity a spocitejte je.

a) ay =+/c,kde ¢ >0 a ap11 = Va, + ¢

b) a1=Oaan+1=an+%(x—an)2,pr00§x§1.

c)ar =V2a a1 =2 — an.

d)alzlaan+1:m

1 2
e) a; = ¢, kdec>0aan+1:2(an+>

Uloha 4: Ukazte, ze posloupnost (1 + %)n je rostouci a posloupnost (1 + %)nﬂ klesajici.

Odtud ukazte, ze tyto posloupnosti maji stejnou limitu. Tuto limitu ozna¢ime e (je to jedna z
moznych definic Eulerova ¢isla, tj. zdkladu pfirozeného logaritmu)

Uloha 5: Pro z € R definujme e* := lim (1 + %)M Dokazte pak, ze 1 +x < e”.
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Uloha 6: Uréete limity
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