Osma4 série doméacich tkolu z DM

Vyfesené pifklady posilejte mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz, nebo pfineste na cviceni 28. listopadu. Reseni
dodejte nejpozdéji v utery 4. prosince.

Své odpovédi nezapomernte zdtvodnit. Smite bez dikazu vyuzivat kterékoliv tvrzeni dokézané na prednasce nebo
na cviceni, ale nezapomente fici, které tvrzeni vyuzivate.

P1i vymysleni spravného postupu smite navzajem spolupracovat, ale své finalni feSeni musite sepsat samostatné.

Priklad 1. Najdéte priklad matice, jejiz prvky jsou nuly a jednicky a jejiz fadky jsou linedrné zavislé nad dvou-
prvkovym télesem Fy, ale pfitom jsou linedrné nezavislé nad R. [4 body]

Priklad 2. Necht G je graf na n vrcholech s aspon jednou hranou. Necht I je matice incidence grafu G.

e Dokazte, Ze pokud je graf G souvisly, tak libovolnych n — 1 fadki I je linedrné nezdvislych nad Fy. [4 body]
e Dokazte, ze pokud je graf G nesouvisly, tak libovolnych n — 1 ¥adki I je linedrné zdvislych nad Fy. [3 body]

Priklad 3. Necht G je graf s aspon jednou hranou, ktery neobsahuje zadnou kruznici. Dokazte, ze sloupce matice
incidence grafu G jsou linedrné nezdvislé nad télesem F5. [4 body] Pri resend tohoto prikladu miZete vyuZit lemma ze
cvicent, které rikd, zZe kazdy graf s aspor jednou hranou, ktery neobsahuje kruznici, md aspon jeden vrchol stupné 1.
To lemma nemusite dokazovat.



