Sedma série domacich ukold z DM

Vyfesené pifklady posilejte mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz, nebo pfineste na cviceni 21. listopadu. Reseni
dodejte nejpozdéji v utery 27. listopadu.

Své odpovédi nezapomernte zdtvodnit. Smite bez dikazu vyuzivat kterékoliv tvrzeni dokdzané na prednasce nebo
na cviceni, ale nezapomente fici, které tvrzeni vyuzivate.

P1i vymysleni spravného postupu smite navzajem spolupracovat, ale své finalni feseni musite sepsat samostatné.

Priklad 1. Pfipomenme, Ze chromaticky polynom M (G, z) grafu G je funkce definovand jako pocet vrcholovych
obarven{ grafu G pomoci barev {1,2,...,z}. Jaky je vzorec pro chromaticky polynom cesty na n vrcholech? [2 body]

Priklad 2. Symbolem H; ozna¢me hyperkrychli dimenze d, coz je graf, jehoz vrcholy jsou vsechny posloupnosti
nul a jednicek délky d, pricemz dva vrcholy jsou v Hy spojeny hranou pravé tehdy, kdyz se prislusné posloupnosti
lisi jen v jedné souradnici.

(a) Pro ktera d je graf Hy eulerovsky? [2 body]

(b) Dokazte, Ze pro kazdé d > 2 graf Hy obsahuje jako podgraf kruznici, kterd prochdz{ vSemi jeho vrcholy.
[4 body] Pozndmka: graf, ktery obsahuje kruznici prochdzejict vsemi jeho vrcholy, se nazgvd ‘hamiltonovsky’

Priklad 3. Nechf k je pfirozené cislo vétsi nez 1.

(a) Dokazte, ze libovolny graf, jehoz vSechny vrcholy maji stuper aspon k, obsahuje (jako podgraf) kruznici délky
aspotl k + 1. [5 bodi]

(b) Najdéte graf, jehoZ vSechny vrcholy maji stupen aspoil k a ktery neobsahuje Zaddnou kruznici délky veéts
nez k + 1. [2 body]



