Devata série domacich kol z Linearni algebry II
(verze pro cvi¢eni v pondéli od 14:00)

Vyfesené pifklady posilejte mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz. ReSeni poslete nejpozdéji v nedéli 14. kvétna.

Své vysledky nezapomente zdtvodnit. Smite bez dikazu vyuzivat kterékoliv tvrzeni dokdzané na prednasce nebo
na cviceni, ale nezapomente fici, které tvrzeni vyuzivate.

P1i vymysleni spravného postupu smite navzajem spolupracovat, ale své finalni feseni musite sepsat samostatné.

Priklad 1. Méjme Markovuv fetézec s n stavy si,...,S,. Pravdépodobnosti prechodi mezi stavy jsou nésledujici:
ze stavu s, s pravdépodobnosti 1 pfejdeme do stavu s; a pro jakykoliv jiny stav s; € {s1,...,s,—1} plati, Ze z néj

s pravdépodobnosti % prejdeme do stavu s;41 a s pravdépodobnosti % prejdeme do stavu s;. Najdéte staciondrni
rozdéleni tohoto Markovova fetézce. [2 body] (Zd4-1i se vAm to tézké, vyfeste aspon specidlni piipad n = 4, za to
dostanete 1 bod.)

Piiklad 2. Rekneme, ze Markoviv fetézec je symetricky, pokud pro kazdé dva jeho stavy s; a s; plati, ze
pravdépodobnost pfechodu z s; do s; je stejnd jako pravdépodobnost piechodu z s; do s;. Oznacme x, vektor
(1,1 YT ¢ R™. Rozhodnéte, kterd z nasledujicich tvrzeni jsou pravdiva. [1 bod za kazdé tvrzeni]

nn’tton

a) Kazdy symetricky Markoviv Tetézec s n stavy m4 staciondrni rozdéleni x,.

b) Kazdy Markoviv fetézec s n stavy a se staciondrnim rozdélenim z,, je symetricky.

Priklad 3. Dokazte, ze pokud mé Markoviv Tetézec alespon dvé ruzné staciondrni rozdéleni, pak mé nekonecné
mnoho ruznych staciondrnich rozdéleni. [1 bod]

Priklad 4. Necht A € R™*™ je nezdpornéd matice. Jak vime z Perronovy véty, A mé nezdporné vlastni ¢islo Apax
takové, ze kazdé vlastni ¢islo A matice A spliiuje |A| < Apax. Dokazte (s vyuzitim Perronovy véty), Ze pokud existuje
k € N takové, Ze matice A¥ mé vSechny slozky nenulové, tak potom Apax ma nasobnost 1 a viechna ostatni vlastni
¢isla A matice A splni |A| < Apax-



