Treti série domacich kol z Linedrni algebry II
(verze pro cvi¢eni v pondéli od 14:00)

Vyfesené pifklady posilejte mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz. ReSeni poslete nejpozdéji v nedéli 12. biezna.

Své vysledky nezapomente zdivodnit. Smite bez dikazu vyuzivat kterékoliv tvrzeni dokdzané na prednédsce nebo
na cviceni, ale nezapomente fici, které tvrzeni vyuzivate.

P1i vymysleni spravného postupu smite navzajem spolupracovat, ale své finalni feseni musite sepsat samostatné.

Piiklad 1. V tomto piikladu uvazujeme na vektorovym prostoru prostoru R? standardni skaldrni soucin a jeho
indukovanou normu. Necht V je podprostor R? definovany nésledovné:

V:{(%j) € R?: xlgmzxg}.

a) Najdéte néjakou ortonorméln{ bézi prostoru V. [2 body]

b) Najdéte matici P tvaru 3 x 3 takovou, Ze pro kazdy vektor € R3 plati, Ze Px je ortogonalni projekce vektoru
2 na podprostor V. [2 body] (Pozndmka: zde staéi jednotlivé slozky matice P popsat ¢iselnym vzoreckem.
Nemusite travit cas upravovanim a zjednodusovanim c¢iselnych vyrazi. Neumite-li najit vzorec pro P, tak
aspon dokazte, ze matice P s pozadovanymi vlastnostmi existuje.)

c) Jaka je vzdalenost vektoru x = (1, —1,1)" od prostoru V? Ktery vektor prostoru V maé k vektoru z nejbliz?
[1 bod]

d) Najdéte nenulovy vektor z € R?, ktery je kolmy na vsechny vektory prostoru V. [1 bod]



