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Neékteré uzitecné rady

(1) exp(x):1+x+2—?+---+%+... pro =z € R;

(2) sinm::c—g—?+§—?—~--+(—1)"_1%+... pro z € R;
(3) cosa::1—":2—?—%%—---—#(—1)"(23;!—|—... pro z € R;
4) m(l+a)=a -2 +2 . (=)' 4 prox e (—1,1];

7
(5) I+2)*=(5)+(Da+ (5)a*+---+(2)a"+... proz € (—1,1), kde kde o je pevné
realné ¢islo;!

6) ==1+z+a’+---+2"+... prox € (—1,1).

_:l'_

Vytvorujici funkce
Ptipomenuti: Vytvoiujici funkce posloupnosti (ag, a1, as,...) je mocninna radu a(x) =
—1

ap+ a1z +azr?+--- =>°, a;x’. Napr. pro libovolné x € (—1,1) plati Y 7 ja* = 1+z+
1

2?+- - = 1=, takZe vytvoiujici funkce posloupnosti (1,1,1,...) je 1+z+a?+- - = ;.
Piiklad 1. Pro velmi malé kladné x sectéte (tj. vyjadiete bez sumy a bez tii tecek):

(a) Sl ah =z +a? + a3 +at+ ...

(b) > 02 o(22)F =1+ 20 + 42 + 8% 4+ 162 + . ..

(c) D pio(—2x)F =1— 22+ 42? — 823 + 162" + ...

(d) S a? =22 +at +ab + 284 ...

(e) S ook +1)ah =142z 4 32% + 423 + ...
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(f) §+z—§+1—6+3—2—6—4+...

'Definice: (}) = a(o‘fl)(o‘fi!)"'(afkﬂ).



Piiklad 2. Najdéte vytvorugici funkce pro nasledujici posloupnosti (pokuste se je vyjadiit
v uzavieném tvaru):

(a) (0,0,1,1,1,1,...),

(
(b) (1,3,9,27,81,...),
(c) (1,0,2,0,4,0,8,0,...),
(

(d) (1,1,2,2,4,4,8,8,...).

Priklad 3. Predpoklidejme, Ze posloupnost (ag,ay,as, . ..) md vytvorujici funkci f(x).
(a) Jakou vytvoiujici funkci md posloupnost (0, ag,ay,as,...)?
(b) Jakou vytvorujici funkeci md posloupnost (ay,0,0,a1,0,0,a2,0,0...)%
(¢) Jakou vytvorujici funkci md posloupnost (ag,ag + a1, a0 + a1 + ag,...)?
(d) Jakou vytvoiugici funkci ma posloupnost (ag,0,as,0,a4,0,...)?
(—x)?
(2z)7

(9) Jaka posloupnost ma vytvorujici funkci f'(x)?

(e) Jaka posloupnost ma vytvorujici funkci f

(f) Jakd posloupnost ma vytvorugici funkei f

Vzorec pro n-ty cClen

Piiklad 4. Najdéte vzorec pro n-ty élen ndsledujicich rekurentné zadanych posloupnosti:
1. ap =2, a1 =5 a apy2 = day41 — 6a, pron > 0.
2. ap=2,a1=1aa, 2= an1 + 2a, pron > 0.
3. a0=3,a1 =95 aa,1 =3a,—4 pron>0.

4. a0=1,a1 =9 a apy2 = 6ap+1 — 9a, pron > 0.



