
Kombinatorika a grafy 1 (NDMI011)

Domáćı úkol č.6

Irena Penev

Termı́n odevzdáńı: neděle 18. 1. 2026 ve 13:00. Odevzdejte v Sovičce ve
formátu PDF.

Poznámka: Odevzdáte-li domáćı úkol nejpozději do neděle 11. 1. 2026 ve
13:00, bude ohodnocen tentýž den (tj. 11. 1. 2026).

Definice. ∆-systém je množina M množin taková, že každé dvě r̊uzné
množiny z M maj́ı stejný pr̊unik.1

Př́ıklad 1 (5 bod̊u). Necht’ k je nezáporné celé č́ıslo a necht’ A je nekonečná
množina množin kardinality k. Dokažte, že A obsahuje nekonečný ∆-systém
jako podmnožinu.

Nápověda: Dokažte nejdř́ıv (pomoćı nekonečné Ramseyovy věty),
že existuje nekonečná množina B ⊆ A taková, že každé dvě
množiny z množiny B maj́ı pr̊unik stejné kardinality.

Př́ıklad 2 (5 bod̊u). Necht’ n, t ∈ N (t ≥ 2). Dokažte, že každý graf na
nejvýše n vrcholech, neobsahuj́ıćı úplný bipartitńı graf K2,t jako podgraf, má
nejv́ıce 1

2(n+ n3/2
√
t− 1) hran.

Nápověda: Adaptujte d̊ukaz Theorem 6.2.1 ze skript. (Poznámka:
C4 = K2,2.)

1Přesněji: ∆-systém je množina M množin taková, že existuje množina K taková, že
pro každé M1,M2 ∈ M takové, že M1 ̸= M2, plat́ı M1 ∩M2 = K.
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