Kombinatorika a grafy 1 (NDMIO11)
Domaci kol ¢.6

Irena Penev

Termin odevzdani: nedéle 18. 1. 2026 ve 13:00. Odevzdejte v Sovicce ve
formatu PDF.

Poznamka: Odevzdate-li domaci kol nejpozdéji do nedéle 11. 1. 2026 ve
13:00, bude ohodnocen tentyz den (tj. 11. 1. 2026).

Definice. A-systém je mnoZina M mnoZin takovd, Ze kazdé dvé ruzné
mnoziny z M magi stejngj primik.*

Priklad 1 (5 bodi). Necht k je nezdporné celé éislo a necht A je nekoneénd
mnoZina mnozin kardinality k. Dokazte, Ze A obsahuje nekonecny A-systém
jako podmnozinu.

Ndpovéda: Dokazte nejdiiv (pomoci nekoneéné Ramseyovy véty),
Ze existuje nekonecénd mnozZina B C A takovd, Ze kazZdé dvé
mnoziny z mnoziny B maji prunik stejné kardinality.

Piiklad 2 (5 bodu). Necht n,t € N (t > 2). Dokazte, Ze kazdy graf na
nejvyse n vrcholech, neobsahujici uplny bipartitni graf Koy jako podgraf, md
nejuice 3(n +n®?\/t —1) hran.

Ndpovéda: Adaptujte dikaz Theorem 6.2.1 ze skript. (Pozndmka:
Cy=Kss.)

'Pfesnéji: A-systém je mnozina M mnozin takovd, Ze existuje mnozina K takova, ze
pro kazdé M, My € M takové, ze My # Ma, plati M1 N M2 = K.



