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Cvičeńı 8

Irena Penev

Př́ıklad 1. Necht’ a, b, c, d, e jsou r̊uzná přirozená č́ısla.

(a) Má množinový systém tvořený všemi tř́ıprvkovými podmnožinami množiny
{a, b, c, d} systém r̊uzných reprezentant̊u?

(b) Má množinový systém tvořený všemi tř́ıprvkovými podmnožinami množiny
{a, b, c, d, e} systém r̊uzných reprezentant̊u?

Př́ıklad 2. Najděte nekonečný systém množin M = {Mi}i∈I , který splňuje
Hallovu podmı́nku (tj. pro každé k ∈ N obsahuje sjednoceńı libovolné k-tice
množin z M aspoň k prvk̊u), ale nemá systém r̊uzných reprezentant̊u.

Př́ıklad 3. Perfektńı párováńı grafu G je takové párováńı, které pokrývá
všechny vrcholy grafu G. Najděte všechna perfektńı párováńı v Petersenově
grafu. Ukažte, že v́ıc jich neexistuje.

Petersen̊uv graf

Př́ıklad 4. Najděte př́ıklad grafu G, ve kterém lze odebrat vrchol tak, že

(a) hranová souvislost G klesne (vzroste) o libovolně velké předem dané č́ıslo;

(b) vrcholová souvislost G vzroste o libovolně velké předem dané č́ıslo. O
kolik m̊uže vrcholová souvislost klesnout po odebráńı vrcholu?
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Př́ıklad 5. Rozhodněte, zda je každý souvislý graf se sudými stupni a s
neprázdnou množinou hran

(a) vrcholově 2-souvislý;

(b) hranově 2-souvislý.

Př́ıklad 6. Ukažte, že pro každé k ≥ 2 je každý k-regulárńı souvislý bipartitińı
graf vrcholově 2-souvislý.
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