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Definice. Necht’ X je nějaká konečná množina, a necht’ P je system podmnožin
množiny X. Dvojice (X,P) se nazývá konečná projektivńı rovina, pokud
splňuje následuj́ıćı axiomy:

(P0) Existuje čtyrbodová množina Q ⊆ X taková, že |P ∩Q| ≤ 2 pro každou
množinu P ∈ P.

(P1) Každé dvě r̊uzné množiny P1, P2 ∈ P se prot́ınaj́ı právě v jednom bodě,
tj. |P1 ∩ P2| = 1.

(P2) Pro každé dva r̊uyné body x1, x2 ∈ X existuje právě jedna množina
P ∈ P taková, že x1 ∈ P a x2 ∈ P .

Je-li (X,P) konečná projektivńı rovina, budeme prvk̊um X ř́ıkat body a
množinám z P př́ımky.

Př́ıklad 1. Necht’ X je konečná množina a P system jej́ıch podmnožin,
splňuj́ıćı podminky (P1), (P2) a nasleduj́ıćı (P0’):

(P0’) Existuj́ı aspoň 2 r̊uzné př́ımky P1, P2 ∈ P, z nichž každá
má aspoň 3 body.

Dokažte, že potom (X,P) je konečná projektivńı množina.

Př́ıklad 2. Necht’ n ≥ 2 a X je množina s n2 + n+ 1 prvky a P je system
tvořený n2 + n+ 1 jej́ımi (n+ 1)-prvkovými podmnožinami, z nichž každé 2
se prot́ınaj́ı nejvýš v jednom bodě.

(a) Dokažte, že každá dvojce bod̊u z X je obsažena v právě jedné množině
z P.

(b) Dokažte, že každým bodem procháźı nejvýš n+ 1 množin.

(c) Dokažte, že každým bodem procháźı právě n+ 1 množin.

(d) Dokažte, že každé 2 množiny z P se prot́ınaj́ı.

(e) Oveřte, že (X,P) je projektivńı rovina řádu n.
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