
Kombinatorika a grafy 1 (NDMI011)

Domáćı úkol 4

Irena Penev

Termı́n odevzdáńı: středa, 24.11.2021, 14h. Přinést na cvičeńı nebo poslat
e-mailem (ipenev@iuuk.mff.cuni.cz).

Př́ıklad 1 (50 bod̊u). Necht’ G je bipartitńı graf se stranami A a B.1

Předpokládejme, že pro každé A′ ⊆ A plat́ı |A′| < |NG(A
′)|.2 Dokažte, že pro

každou hranu e ∈ E(G) existuje párovańı M ve grafu G, takové že |M | = |A|
a e ∈ M .

Př́ıklad 2 (50 bod̊u). Necht’ G je bipartitńı graf, který má aspoň jednu
hranu. Dokažte, že G má párovańı velkosti aspoň ⌈|E(G)|/∆(G)⌉.

1To znamená, že A a B jsou nezávislé množiny grafu G, takové že V (G) = A ∪ B a
A ∩B = ∅.

2NG(A
′) := {x ∈ V (G) \A′ | ∃a ∈ A′ t.ž. ax ∈ E(G)}.
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