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Definice: Buď F = {F1, F2, . . . , Fn} systém množin. Nerv N (F) tohoto systému je
simpliciální komplex s vrcholy [n]:

N (F) =

{
I ⊆ [n] :

∩
i∈I

Fi 6= ∅

}

1. Čemu odpovídá pullback v kategorii množin?

2. Nakreslete triangulaci toru s co možná nejmenším počtem simplexů, nemusíte
dokazovat, že se jedná o nejmenší možný počet.

3. Popište nerv stěn trojúhelníka.

4. Najděte simpliciální komplex na n vrcholech, jehož počet stěn je lineární v po-
čtu vrcholů, ale nerv jeho stěn má velikost vzhledem k počtu vrcholů expo-
nenciální.

5. Najděte otevřené pokrytí sféry S2 takové, že jeho nerv je homeomorfní S2.

6. Jaký je vztah mezi nervem všech stěn simpliciálního komplexu a nervem ma-
ximálních stěn?

7. Rozhodněte, zda lze každý úplný graf na alespoň třech vrcholech nakreslit do
mezikruží tak, že žádný 3-cyklus nejde stáhnout do bodu?

8. Popište simpliciální deleted join prostoru D3, tedy tří izolovaných bodů.

9. Popište simpliciální deleted joiny 3-cyklu a 4-cyklu (jakožto 1-dimenzionálních
simplexů).

10. Ověřte, že (simpliciální) join a deleted join komutují: (K ∗ L)∗2∆ ∼= K∗2
∆ ∗ L∗2

∆ .

11. Pomocí předešlého cvičení ukažte, že (D
∗(k+1)
3 )∗2∆ je isomorfní joinu k+1 kopií

S1 (reprezentovaných jako 6-cykly). Odvoďte, že jeho polyhedr je S2k+1.

Informace o cvičení viz http://iuuk.mff.cuni.cz/~husek/vyuka/m++1718.html


