8. cviceni z PSt

1.
1
(a) P(X € [0,1]) = /0 fx(t)dt.
@P@>®:Awﬁ@m

0
@P@<m:[ Fx(t)dt.

2. Necht bod zlomu U ~ U(0, 1). Delsi ¢ast ma délku
X =max(U,1-"U).
(a) Pro xz € [1/2,1]:
Fx(z)=P(X <z)=P(l—2<U<ux).

Odtud
Fx(z)=2—(1—2)=22-1, zell/2,1].

Proxz < 1/2je Fx(z) =0, proz > 1 je Fx(x) = 1.

Hustota:
fx(xz)=2, ze(1/2,1).

(b)

1 21 1
E(X):/ roode=2-2 —1-1-2
1/2 2 1/2 4 4

3. Necht Z je definovana jako:

7 {X, s pravd. p,

Y, spravd. 1 —p.

(a)

Fz(2) = P(Z<2)=pP(X <2)+ (1 —p)P(Y < 2) =pFx(2) + (1 - p)Fy(2).

(b) Zderivovanim dostaneme

fz(2) =pfx(2) + (1 —p)fy(2).



0, x <1,
(C)F(a:):{ Z1 a1
() PE<X<8)=F@)-FO) =] 5=+
1
(e)YZY'

M = min(Xy,...,X,).
Prot > 0:

n n
P(M >t)=P(X1 >t,..., X, > t) = [[P(Xi > t) = [Je ! = e Cuttdnlt
i=1 i=1
kde druhéa rovnost je z nezévislosti. Tedy
F(t) =1 — ettt

coZ je exponencialni rozdéleni s parametrem Aj + - - - + Ap.

. Necht Y = max(Uy,...,U,), kde U; ~ U(0,1).

. (a) Konvoluce:

Vypocet integralu:
1)t €[0,1):

2) tel,2:



(a) fx(z) = /OOO e " Yy =e*, x>0.

fy(y) = e_y, y > 0.

(b) Fx(z)=1—¢e"", x>0.
Fyy(a / / s tdtds = (1— e 7)(1 — e ).
(c) fxy(z,y) = ) = X, Y nezavislé.

l —x
(d) P(X +Y <1) / / T Vdydx = / e (1 — e 172 d.

Upravou: =1 —2e~ L.

[ee) T 1
PX>Y)= / / e Vdydr = —.
0o Jo 2



