
KAG1 { Cvièení 8

Hranová a vrcholová souvislost

Pøíklad 1. (a) ke(G) = 1, kv(G) = 1

(b) ke(G) = 1, kv(G) = 1

(c) ke(G) = 2, kv(G) = 1

(d) ke(G) = 1, kv(G) = 1

(e) ke(G) = 2, kv(G) = 2

Pøíklad 2. Dvì kopie Kk+1 sdílející jeden vrchol (podobnì jako (c) vý¹e).

Pøíklad 3. (a) Dvì kopie K20 a dva vrcholy a, b, ka¾dý pøipojený k polovinì vrcholù jedné i druhé kopie
K20.

(b) K11 + list

(c) K11 + list

(d) 1, podobnì jako u hranové souvislosti

Pøíklad 4. =⇒ Pøidáme do G vrchol u, jeho¾ okolí je pøesnì A. To neporu¹í vrcholovou souvislost.
Potom pou¾ijeme Mengerovu vìtu na nalezení cest mezi v a u, co¾ nám dá hledané cesty z v do A.

⇐= Nejdøíve nahlédneme, ¾e má ka¾dý vrchol stupeò alespoò k. Pokud ne, tak volbou tohoto vrcholu
a jeho okolí jako mno¾inu A dostaneme spor. Nyní tedy mù¾eme mezi libovolnými dvìma vrcholy u, v
najít k disjunktních cest tak, ¾e pou¾ijeme pøedpoklad na v a libovolné z k sousedù u jako A. Graf je tedy
vrcholovì k-souvislý, jak øíká Mengerova vìta.

Pøíklad 5. Pro spor pøedpokládejme, ¾e nejdel¹í cyklus C má ménì ne¾ 2k vrcholù. Z Mengerovy vìty
vyplývá, ¾e mezi v a C vede k vrcholovì disjunktních cest (podobnì jako v pøedchozím pøípadì mù¾eme
pøedat vrchol, jeho¾ sousedství je pøesnì C). Z tìchto nìkteré dvì vedou do sousedních vrcholù C (podle
Dirichletova principu). Namísto této hrany C cyklus prodlou¾íme skrz nalezené cesty a v.


