
10. cvičeńı z Diskrétńı matematiky (14. 12. 2023) Tomáš Hons

Úloha 1. Ukažte, že každá kostra souvislého grafu obsahuje všechny mosty.

Úloha 2. Pro která n existuje graf s právě n r̊uznými kostrami?

Věta 1. Necht’ G = (V,E) je graf, potom:

(i) (P(E),∆, ∅) je komutativńı grupa, která spolu s tělesem Z2 tvoř́ı vektorový prostor E ,

(ii) C podprostor E generovaný cykly obsahuje právě podgrafy G se sudými stupni,

(iii) bázi C lze naj́ıt tak, že najdeme libovolnou kostru T grafu G a uváž́ıme pro každou hranu e ∈ E(G)\E(T )
jednoznačný cyklus v grafu T + e.

Úloha 3. Určete dimenzi prostoru cykl̊u mř́ıžky m× n.

Úloha 4. Rohodněte, jestli je graf na obrázku rovinný či nikoli.

Úloha 5. Dokažte, že Petersen̊uv graf neńı rovinný.

Úloha 6. Dokažte, že v rovinném grafu má alespoň polovina vrchol̊u stupeň nejvýše 11.

Úloha 7. Najděte charakterizaci souvislých rovinných graf̊u takových, že duálńı graf jejich libovolného ro-
vinného nakresleńı neobsahuje žádnou smyčku.
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