Ukol z Diskrétni matematiky k 10. cviceni (odevzdéni do 6. 1. 2023) Tom&s Hons

Uloha 1. Najdéte néjaky souvisly rovinny graf G, jehoz vSechny vrcholy maji stupen pravé 5 (dokazte to

nalezenim rovinného nakresleni G). [4 body]
Ukazte, 7e takové grafy lze najit libovolné velké (tj. pro kazdé n € N existuje 5-reguldrni rovinny graf s
alespotl n vrcholy). [3 body]

Uloha 2. Najdéte charakterizaci souvislych rovinnych grafu takovych, ze dudlni graf jejich libovolného ro-

vinného nakresleni neobsahuje zddnou smycku.
[6 bodi]

Uloha 3. Rekneme, ze graf G lze obarvit k barvami, pokud existuje funkee c : V(G) = {1,...,k} takovd, ze
plati Yu,v € V(G) : {u,v} € E(G) = c(u) # ¢(v). Tj. kazdému vrcholu piifadime ¢islo 1 az k a pozadujeme,
aby sousedni vrcholy mély ruzné éislo.

Bez pouziti Véty o ¢tyfech barvdch dokazte, ze rovinny graf G bez trojihelniku (tj. bez K3 jako podgrafu)

lze obarvit ¢tyfmi barvami.
[3 body]
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