Ukol z Diskrétni matematiky ke 3. cviceni (odevzdani do 28. 10. 2022)

Tomas Hons

Uloha 1. Najdéte relace R, S (na libovolné mnozine) takové, ze Ro S # So R.
Uloha 2. Méjme relaci ~ na R? definovanou nésledovné
(T1,91) ~ (22,92) <= sgn(z1) = sgn(z2) & sgn(y1) = sgn(y2),

kde funkei sgn : R — {—1,0,1} definujeme takto:

-1 x<0,
sgn(z) =40 =0,
1 x> 0.

Dokazte, Ze ~ je relace ekvivalence a nakreslete jeji tiidy (R? odpovida roving).

[2 body]

[2 body]

Uloha 3. Bud R relace na mnoziné M. Definujeme mocninu relace R” takto: R' = R, R"t! = R"oR. Dokaite,

7e pokud je M kone¢nd mnozina, pak existuje 0 < i < j takové, ze R' = RJ.

[4 body]

Uloha 4. Najdéte relaci R na néjaké nekoneé¢né mnoziné takovou, ze vSechny relace R™ pro n > 0 jsou navzajem

ruzné.

3 body]

Uloha 5. Necht Ra S jsou libovolné ekvivalence na mnoziné M. Rozhodnéte a zduvodnéte, které z ndsledujicich

relaci jsou nutné také ekvivalencemi.
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Pro kazdou moZnost odpovézte bud vzdy (pro kazdou volbu R a S), nékdy (pro aspoii jednu volbu), nebo nikdy

(pro zddné R a S).
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