2. cviceni z Diskrétni matematiky (7. 10. 2022) Tom&s Hons

Uloha 1. Uvaite nésledujici dva vyroky:

a) Existuje ¢islo M takové, ze pro kazdé x mame z < M.

b) Pro kazdé x existuje ¢islo takové, ze xz < M.

Napiste negace obou vyroku a popiste jejich vzdjemny vztah.

Uloha 2. Méame Sachovnici o rozmérech 27 x 2™, n € N, které chybi jedno policko. Ukazte, ze je mozné Sachovnici
vydlazdit dlazdicemi ve tvaru pismene ,L“.

Uloha 3. Dokazte, ze pocet ¢asti roviny pii rozdéleni n pfimkami je nejvyse 1 + %(n2 +n).

Uloha 4. Definujme Fibonacciho posloupnost nasledovné: Fy = F» = 1, F,, = F,,_1 + F},_o. Dokazte nasledujici
vlastnosti:

a) i Fi=Fo2—1
b) ZZL:1 Fi2 = FnFn+1

n—1
o) Fa < (155)
Uloha 5 (*). Definujme n-té harmonické &islo H,, nasledovné:
1
H, =S -
D ;
k=1
Dokazte nasledujici identity:

a) Yop_ Hy=(Mn+1)H,—n
b) >r  H =(n+1)H2—(2n+ 1)H, +2n
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