3. Pisemka z Matematickych dovednosti (16.11.2010) + Reseni

1. Prepiste slovni tvrzeni do formuli s kvantifikatory. Pokud neni uvedena doména, pouzijte
mnozinu N vSech pfirozenych ¢isel.
(a) Zadné &islo z mnoziny M neni vétsi nez 57. [1 bod]

(b) Pokud kazdé sudé ¢islo patii do mnoziny M, pak zadné sudé ¢islo nepatii do mnoziny
N. [1 bod]

(¢) Pokud pro kazdé ¢islo z mnoziny A existuje k nému mensi ¢islo v mnoziné B, pak vSechna
¢isla v A jsou vétsi nez 5. [1 bod]

Priklady moznych feSeni:

(a) Vne M :n <57

(b) VzeN:2|z=2eM)=> (VzreN:2{x)

(c) Vae AFBbeB:b<a)= NVaeA:a>5H)

2. Pokud to lze, zvolte vzdy mnozinu A jednou tak, aby tvrzeni platilo, a jednou tak, aby
neplatilo. Za A pokazdé volte néjakou podmnozinu R. Pokud to nelze, zduvodnéte, proc.

(a) Ire A((VyeA:y=a+1)=2*><1) [2 body]

Reseni: Aby tvrzeni neplatilo, staci zvolit A = (), protoze pak v A z4dné z neexistuje. Naopak
pro libovollné A # () tvrzeni plati. Napi. pro A=Nax=1jeVy € A:y=2z+ 1 nesplnéno
a cela implikace tedy splnéna.

3. Které z néasledujicich rovnosti jsou pravdivé pro kazdou moznou volbu mnozin M, N, O? Tam,
kde neplati rovnost, rozhodnéte, zda jedna ze stran je podmnozinou druhé.

(a) M\ (M\N)=MUN [1 bod]
(b)y ( MNN)UO=(MUO)N(NUO) [1 bod]
Reseni:

(a) M\(M\N) C MUN, ale rovnost ne vzdy plati (napf. neplati pro M = {1} a N = {2}).
(b) Vzdy plati.



